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О ВЬЩЕЛИМЫХ МНОЖЕСТВ АРГУМЕНТОВ ФУНКЦИЙ 

К.Н. Чимев

В работе исследуются вопросы, связанные с выделимыми множест­
вами аргументов функций /выделимымыми m-торками/, структурны­
ми свойствами гиперграфов функций и инвариантностью выдели- 
мых m-торек функций при подстановке некоторых аргументов конс­
тантами .

%
Используется терминология от [ 1 - 15] .

Теорема 1. Если функция f ( x , х ) порядка п(п = 3) и х, --------- l n  1
образует выделимые m-торки для f только переменными
х2,..., х^ (m = r = n-l), то для каждого л( 2 = и = т), каждая одна
из переменных х ,,,..., х образует выделимую £-торку для f,г+± п
в которой участвует хоть одна из переменных х^,.. ., х .

Доказательство. С помощью теоремы 1 от [ б ] доказывается /при 
данных условиях/, что если предположим, что хп не образует вы­
делимую пару ни с одной из переменных х2,..., х , то сущест-
в уют значения с'2,.• • / c/j. для х2,..., таких, что функ
ция

fl= f (х1,с,2, . .. , с' , ' г' хг+1'***' V
зависит существенно от х^ И X .п

Если число существенных переменных функции не больше т, из 
теоремы 4 от [71 следует, что существет выделимая m-торка для 
f, в которой участвуют х^ и х^ , что невозможно.
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Коли число существенных переменных функции больше ш, то из
теоремы 1 от [ 5 ] следует, что существует выделимая т-торка
для f , в которой участвует х1 и хотя бы одна из переменных
X X , что невозможно.г+1 п

Из доказанного следует, что переменная хд образует вьщелимую 
пару для f хотя бы с одной из переменных х2,. ■ •, х Тогда из 
теоремы 4 от [ 71 следует, что для каждого л, существует выде­
лимая л-торка для f, в которой участвует х и хотя бы одна изп
переменных х_,..., х .

í. г

По аналогичному способу теорема 1 доказывается и для каждой 
одной из переменных х х

Нужно отметить, что при ш = л  = 2 утверждение в теореме 1 дока­
зано в [ 8 ] .

Гиперграф функции f(x1,..., х ), по отношении выделимы ш-торек 
функции, будем называть гиперграфом с вершинами существенные 
переменные функции f и ребрами - выделимые ш-торек функции f.

Гиперграф функции f по отношении выделимые m-торек будем обоз­
начать с н™ .

Две вершины гиперграфа будем называть смежными, если существу­
ет ребро, которое содержит эти вершины.

Если две вершины гиперграфа смежные, будем говорить, что рас­
стояние между ними равно 1.

Если вершины и V2 гиперграфа не смежные, но существует вер­
шина v3, которая смежная с каждым из вершин и V2, будем 
говорить, что расстояние между v1 и V2 равно 2.

Теорема 2. Если функция fíx^,..., х ) порядка п(п=3), то 
для каждого ш(2 = ш = п) гиперграфа н™ связаны и расстояние
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между какими-нибудь двумя вершинами не превосходит 2.

Верность теоремы следует из теоремы 1.

Теорема 3. Если функция f(x1#...,xn) порядка п(п=3), и пе­
ременная образует выделимые ш-торек для f только с пере­
менными xr(m = г = п-1 ), то для каждого натурального
числа 1(2 = I = т), переменная х^ не образует выделимые 
£-торек, в которых участвуют переменные из множества
{хг+1'*'-' ХпЬ

Теорему 3 можно доказать с помощью теоремы 4 от [ 7 ] .

Следствие. При условиях теоремы 3 для каждого знаяения с1 для 
х1 функция f(x1 = с^) зависит существенно от переменных
г+1 п

Верность утверждения следует из теоремы 3 и теоремы 1 от [ б ]. 

Теорема k. Если функция f(x,,...,х ) порядка п(п = 3) и пере--------— i п
менная х^ образует только одну ыделимую г-торку для f с пе 
ременными х2,...,х (2 = г = п-1), то для каждого i=2,...,r 
пара (х̂ , х^) вьщелима для f.

Доказательство. При условиях теоремы, не ограничивая общности
рассуждения, докажем, например, что пара (х̂ , х2), вьщелима
для f.( X, ,..., X ).1 п

Допустим, что пара (х^, х2) не вьщелимая для f(x^,..., XR )-
Тогда с помощью теоремы 3 и теоремы 1 от [ 6 ] доказывается,
что существует функция g порядка I, 2 = £ = г которая зависит
существенно от х^ и хп. Тогда из теоремы 4 от [ 7 ] следует,
что существует вьщелимая r-торка для f, в которой участвуют
X, и X , что невозможно.1 гС

Теорема 3. Пусть f(x^,..., х^) функция порядка n(n^3) и х1
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образует выделимые m-торек для f только с переменными 
(ш = г = п-1).

Если одна я-торка (2 = я = ш) выделима для f и содержит хотя 
бы одну из переменных х то она выделима и для каж
дой одной, из функций f(xn = с^), где Сд̂ какое-нибудь значе­
ние для Хд̂ .

Доказательство. Теорему 5 можно доказать отдельно для я=ш 
и отдельно для 2 = Я= m-i. При этом можно воспользоваться 
теоремами 3 и ^  1 от( 5 ] , 1 от б и 4 от [ 7 ] .

Будем говорить, что переменная х̂  ̂порядка р для функции f, по 
отношению выделимых m-торек, если существуют точно р вьщели 
мые ш-торек для f, в которых участвует х..

Порядка переменная х для функции f, по отношении выделимых
ш-торек будем обозначать с Pm f

xi'r
Теорема 6. Если чэ существует выделлмая ш-торка для функции 
f^x^/...г х^), которая содержит переменные х± и х_., то

_ р-
' X . , f X , f ( X . = с . ) ,1 i 3 3

г": с. какое-нибудь значение для х..
3 D

Верность утверждения в теореме следует из теоремы 5.

Теорема б является обобщением теоремы 1 от [ 6] .

Слгцствие. Если вершины х± и х^ не смежные в гиперграфе н™ ,
то какое бы ни было значение с. для х., степень вершины х.

ш  ̂ 3для гиперграфа н^, _ _ равна степени вершины х. для гипер-
графа н™ . 3
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ÖSSZEFOGLALÁS

Függvény argumentumai halmazának leválasztásáról

K. N. Cs i mev

A szerző hat tételt bizonyit be függvény argumentumai halmazai­
nak leválasztásáról, függvény hipergráfjainak struktúrájáról és 
függvények leválasztott m-tóruszocskáinak konstans helyettesí­
téssel szembeni invarianciájáról.

On selection of argument sets
K. N. Tshimev

In the paper six theorems will be proved about the selection 
of argument sets from a function, about the hypergraphs' 
structure of a function and about the invariance of the 
"m-tuple" with respect to the substitution of some arguments.

I
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