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A palyazat keretében a kutatas a tervekkel osszhangban folyt. A futamidé alatt a palyazatban
részt vevé kutatok személyi dsszetétele nem valtozott. Osszesen 34 cikk sziiletett, melyek koziil
13 megjelent, 10 publikalasra el lett fogadva', a tobbi* le van adva publikélasra, illetve még
kézirat. A palydzat résztvevoi a futamiddé alatt kb. 25 eldadast tartottak eredményeikrol
nemzetk6zi konferencidkon, illetve kiilfoldi egyetemeken. A pélyazat egyik résztvevdje a
futamidé alatt szerzett doktori (PhD) fokozatot, részben a palyazat keretében elért
eredményeivel.

Az alabbiakban a kutatasi terv témakoreit kovetve Osszefoglaljuk a pdlyazatban elért
eredményeket’.

Véges csoportok klonja és a Suzuki-kérdéskor

A palyazat keretében [13]-ban bebizonyitottuk, hogy minden 2-nilpotens G csoport lokalis klonjat
meghatarozzak G negyedik hatvanyanak részcsoportjai; pontosabban: egy G-n értelmezett miivelet
akkor ¢és csak akkor lokalis kifejezésfiiggvénye G-nek, ha megdrzi G részcsoportjait, azok
kongruenciait, valamint G negyedik hatvanyanak azon részcsoportjait, amelyek G részcsoportjain a
kommutator viselkedését irjak le. Ez az eredmény annak a korabbi tételiinknek ([KeSz4]) pontos
analogonja, amely szerint ugyanezen adatok meghatdrozzak azon G véges csoportok klonjat,
amelyeknek minden Sylow-részcsoportja Abel-féle. Megjegyezziik, hogy nagyobb nilpotenciaosztalyti
csoportokra --- pl. a 16-elemii diédercsoportra --- ugyanez a jellemzés mar nem marad érvényben, 1.
[Shaw]-t, ahol a magasabb 2-hatvany rendii diédercsoportok klonjat vizsgalva kideriil, hogy nincs
olyan n korlat, amelyre minden G véges csoport klonjat meghatdrozzak n-edik hatvanyanak
részcsoportjai.

Malcev-klonok

A kozelmultban [BIMMVW]-ben azt vizsgaltdk, mely véges A algebrara teljesiil, hogy a log(s(n))
figgvény, ahol s(n) az A algebra n-edik hatvanya részalgebrainak szédma, n fliggvényében csak
polinom nagysagrendben n6. Bebizonyitottak, hogy ez a kombinatorikai tulajdonsag ekvivalens azzal,
hogy az A algebra klonja tartalmaz Gn. k-¢él-miiveletet. A k-¢l-miivelet a Malcev-miivelet és a k-
valtozos tobbségi miivelet kozos altalanositasa.

[28]-ban --- Malcev-algebraknal altalanosabb véges algebrak hatvanyai részalgebrdinak struktarajat
vizsgalva --- bevezettik a k-paralelogramma-miivelet fogalmat, igazoltuk, hogy a k-¢él-miivelet
létezése ekvivalens a k-paralelogramma-mivelet létezésével, strukturatételt bizonyitottunk a k-
paralelogramma-miivelettel rendelkez0 algebrak hatvanyainak részalgebraira, s alkalmazasként
megmutattuk, hogy fix k esetén minden véges X alaphalmazon csak véges sok olyan C klén van,
amelyre az A=(X;C) algebranak van k-paralelogramma-miivelete, és A rezidualisan kicsi varietast
general. Az utdbbi eredmény a [KeSz4]-beli, csoportokra vonatkozd eredmény messzemend
altalanositasa, s abban a specialis esetben is 1j, amikor a k-paralelogramma-muvelet Malcev-miivelet.

Primitiv pozitiv klonok

Meghataroztuk [6]-ban azokat a véges, egyszeri és idempotens algebrakat, melyek klonja primitiv
pozitiv. Tovabba leirtuk azokat is, melyek polinomfiiggvényeinek klonja primitiv pozitiv, és vagy
kongruenciadisztributiv varietast generalnak, vagy nem erésen Abel-féle egyszerii algebrak.

1 Ezek vannak a kézleményjegyzékben 2009-es megjelenési évszammal.
2 Ezek vannak a kdzleményjegyzékben 2010-es megjelenési évszammal.

3 A félkovér szamokkal torténd hivatkozasok a palyazatbeli publikacidkra vonatkoznak, és a szdmozas
megegyezik az OTKA-adatbazisbeli kozleményjegyzékben szerepld sorszammal. A betliket is tartalmazd
hivatkozasok az irodalomjegyzékre utalnak.



Minimalis klonok

Véges alaphalmazon a minimalis klonok 6t osztalyba sorolhatok ([Ro2]), de az 6tb6l csak két esetben
ismert a minimalis klonok teljes leirdsa. Az eddigi kutatasok altalaban valamilyen tovabbi feltétel
mellett karakterizaltak a minimalis klonokat. Ismert az 6sszes minimalis klon a haromelemi halmazon
([Cs1]), az Gsszes konzervativ minimalis tObbségi fliggvény tetszoleges véges alaphalmazon ([Cs2]),
valamint az dsszes minimalis tobbségi fliggvény a négyelemi alaphalmazon ([Wal]). Ezek a példak
azt sugalljak, hogy minden minimalis tobbségi fiiggvény valamilyen mddon a [Csl]-ben talalt
fiiggvényekbol van ,,0sszeragasztva”. Ezt a jelenséget vizsgalandd, ezittal nem az alaphalmazra,
hanem a klon méretére tettiink megszoritast: [9]-ben leirtuk a legfeljebb 4 tobbségi fiiggvényt
tartalmaz6 minimalis klonokat. Kidertilt, hogy nincs olyan minimalis klén, amelyben pontosan 2 vagy
4 tobbségi fliggvény van; 1, illetve 3 tobbségi fiiggvényt tartalmazd minimalis klonbdl pedig csak egy-
egy van a klon haromvaltozos részének izomorfiaja erejéig. Ez teljes mértékben dsszhangban van a
fenti sejtéssel. A bizonyitas egyik lépéseként igazoltuk azt az dnmagaban is érdekes tényt, hogy ha egy
minimalis klonban véges sok tobbségi fliggvény van, és ezek mind invaridnsak a valtozok ciklikus

crer

Ismert ([SzM1]) az 6sszes olyan idempotens félcsoport, amelyre a kifejezésfiiggvények klonjanak
részklonhaloja lanc. Ez természetesen magaban foglalja a minimalis klonu félcsoportokat is (amikor a
lanc kételemil). Ezen eredményt altalanositottuk majdnem asszociativ kétvaltozos miiveletek altal
generalt minimalis klonok leirasaval. Itt a ,majdnem asszociativ”’ jelzé természetesen szubjektiv;
tobbféle mod is van arra, hogy egy miiveletnek az asszociativitastol vald tavolsagat mérjiik. Talan a
legtermészetesebb modszer az, ha meghatarozzuk, hogy hany olyan elemharmas Iétezik, amelyre nem
teljesiil az asszociativitas ([C], [DK], [KT1], [Sz4]). Egy masik asszociativitdsi mérték az asszociativ
spektrum ([CsW]), amely azt méri, hogy az asszociativitdas kovetkezményei koziil mennyi (nem)
teljestil.

A [23] dolgozatban az utdbbi fogalmat vizsgaltuk: Aaltalanositottuk a fogalmat tetszdleges
valtozdszamra, és tobbek kozott bebizonyitottuk, hogy kontinuum sok olyan sorozat van, amely el6all
valamilyen grupoid asszociativ spektrumaként, valamint konstrualtunk minden k& pozitiv egészhez
olyan grupoidot, amelynek asszociativ spektruma k-adfoka polinom, megoldva ezzel a [CsW] cikkben
kitlizott problémak egyikét.

A fenti két asszociativitasi mértékre [1]-ben leirtuk azokat a minimalis klont generald kétvaltozos
miveleteket, amelyek kozel allnak az asszociativitashoz, vagyis a lehetd legkisebb a
nemasszociativitasi indexiik (in. Szasz-Héjek-grupoidok, 1. [KT2]), illetve relative kicsi az asszociativ
spektrumuk. Ekdzben talaltunk eddig még nem ismert Szasz-Héjek-grupoidot is.

[35]-ben a klon fogalmat altalanositottuk: Boole-fiiggvények olyan osztalyait vizsgaltuk, amelyek nem
feltétleniil tartalmazzak a projekciokat, de zartak a kompoziciéra, valamint a valtozok azonositasara,
permutalasara, fiktiv valtozok bevezetésére és torlésére. Ha ezen feltételek koziil a kompoziciora valo
zartsagot elhagyjuk, akkor az ekvaciondlis osztily, vagyis a fliggvényegyenletekkel definialhato
osztaly fogalmat kapjuk ([EFHH]), ami egybeesik a relacios kényszerekkel definidlhat6é osztalyokkal
([Pip]). Kideriilt, hogy kompoziciéra zart ekvacionalis osztalybol mar a kételemii halmazon is
kontinuum sok létezik, de sikeriilt tobbé-kevésbé explicit leirdsukat megadni, és az altaluk alkotott
halot felvazolni (ami a Post-halo egy kiterjesztése).

A véges algebrak strukturaelmélete, idempotens algebrak

A véges algebrak struktiraclmélete 6t tipusba (Hobby-McKenzie-féle tipusok, 1. [HMc]) sorolja a
véges egyszerli algebrakat. Az 5-0s tipus kivételével ezen algebrak szabad spektrumanak
aszimptotikus viselkedését [Ber] pontosan meghatarozta; 5-0s tipus esetén a probléma nyitott. [25]-
ben minden & pozitiv egészre megadtunk olyan 5-0s tipust véges egyszer( algebrat, amelynek szabad

spektruma aszimptotikusan 2/‘(11)’ ahol f(n)=nk vagy f(n)=nklog(n).
A véges algebrak vizsgalatanak szerves része a klonhaloé ,,jol viselked6”, s alkalmazasok
szempontjabdl fontos részeinek megtalalasa és megértése. [Leh] vezette be a félcsoportokra ismert R

Green-relécio, ill. a Boole-fliggvények elméletében hasznalt ,,minor” fogalom kiilénb6z6 variansainak
kovetkezd  altalanositasat: adott A alaphalmazon minden C kléonhoz természetes modon



hozzarendelhet6 egy ekvivalenciarelacio, amely akkor all fenn két A-n értelmezett miivelet kdzott, ha
C-beli miiveleteket beléjilk helyettesitve megkaphatok egymasbol. A palyazat keretében azt
vizsgaltuk, hogy véges A alaphalmazon mely C klonokra van csak véges sok C-ekvivalenciaosztaly.
Az ilyen klonok egy F filtert alkotnak a klonhaldban. [22]-ben azt bizonyitottuk, hogy a 3-valtozods
diszkriminator altal generalt D klon F egyik minimalis eleme, |4|=2 esetén pedig az egyetlen
minimadlis eleme. [30]-ban meghataroztuk tobbek kozott, hogy mely maximalis klonok vannak F-ben,
s tobb F-be es6 M maximalis klon esetén M-ben valodi részklonokat is talalunk, amelyek F-beliek.
Példaul megmutattuk, hogy ekvivalenciarelaciok egy halmaza altal meghatarozott klon akkor és csak
akkor F-beli, ha az ekvivalenciarelaciok lancot alkotnak.

Déntési probléemdk bonyolultsagdanak vizsgdlata véges algebrai eszkozokkel

Adott P véges relacios struktura esetén a P-re vonatkozd ,constraint satisfaction” vagy
homomorfizmus-problémat Hom(P) jeloli. Az ugynevezett dichotomiasejtés azt allitja, hogy minden
P-re a Hom(P) probléma NP-teljes vagy polinomideji. A sejtést korabban szamos fontos
struktlraosztaly esetén igazoltak ([FV], [HN], [Sch]). Ismert, hogy a P strukturdhoz természetes
modon kapcsolodd algebra altal generdlt V(P) varietds meghatdrozza a Hom(P) probléma
bonyolultsagat. A Hobby-McKenzie-féle tipusok segitségével megfogalmazhaté a dichotomiasejtés
egy erésebb, algebrai valtozata is: idempotens V(P) esetén a Hom(P) probléma polinomidejii, ha V(P)
tipushalmazaban nincs 1-es tipus, egyébként pedig NP-teljes. A sejtés NP-teljességre vonatkozo
allitdsa kdnnyen bizonyithat6 ([BKJ]).

Az l-es tipus hidnya lokalisan véges varietds tipushalmazaban szép kifejezések létezésével
jellemezhetd. Ilyen kifejezések pl. a Taylor-kifejezések ([HMc]). [14]-ben megmutattuk, hogy ilyenek
az flx,...x)=x ¢és fyx,..x)=fxyx,..x)= .. =flx,..,x,y) azonossagokat teljesitd gyenge tObbségi
kifejezések, valamint [15] és [BK2] alapjan adodik, hogy ilyenek az f(x,...x)=x és fix x,,...x )=
Sx,,....x x,) azonossagokat teljesitd ciklikus kifejezések. Tovabbi kombinatorikai jellegii jellemzéseket

kaptunk [31]-ben. Bizonyitottuk, hogy ha V(P) idempotens, akkor a P struktara K3-
particionalhatosaga, blokkprojektivitasa, valamint az, hogy V(P) tipushalmazaban nincs 1-es tipus,
egymassal ekvivalens feltételek. Ezzel a dichotomiasejtés két uj kombinatorikus alakjahoz jutunk. A
kapott eredményeket felhasznalva bizonyitottunk egy [KNS]-ben megfogalmazott sejtést, és
megmutattuk, hogy az algebrai dichotdmiasejtésbdl kovetkezik egy [FHH]-beli sejtés.

Fontos eredményeket értiink el az 1-es és 2-es tipus kizarasdval adodo varietdsokra. A korlatos
szélességli problémak osztalyat [FV]-ben vezették be. Ezek olyan homomorfizmus-problémak, melyek
egy specialis lokalisan mikddé polinomidejii algoritmus segitségével oldhatok meg. Megmutattuk [5]-
ben, hogy korlatos szélességli Hom(P) probléma esetén a V(P) varietds tipusdban nem jelenik meg az
1-es és 2-es tipus. Az eredmény megforditasat cikkiinkben sejtésként fogalmaztuk meg. Sejtésiinket
elészor bizonyos kongruenciadisztributiv algebrakhoz tartoz6 homomorfizmus-problémakra igazoltuk
[17]-ben. Majd [14] eredményeit felhasznalva a teljes sejtést igazoltak [BK1]-ben, ezaltal bizonyitva
az algebrai dichotomiasejtést azon P-kre, melyekre V(P) tipushalmaza nem tartalmaz 1-es és 2-es
tipust. Szintén [FV]-ben vezették be az un. szamolasi képességgel rendelkezé6 homomorfizmus-
problémaék osztalyat, és bizonyitottak, hogy ez az osztdly nem tartalmaz korlatos szélességi
problémat. [29]-ben belattuk, hogy idempotens V(P) esetén P pontosan akkor rendelkezik a szamolasi
képességgel, ha V(P) tipushalmazaban jelen van az 1-es vagy a 2-es tipus. Kévetkezményként adodik,
hogy a véges strukturak szamolasi képessége eldonthet tulajdonsag.

A palyazat keretében vizsgaltuk a polinom-egyenletrendszerek --- tovabbiakban roviden
egyenletrendszerek --- megoldhatosaganak problémajat is, melyben rogzitett algebra folotti tetszéleges
egyenletrendszerrdl szeretnénk eldonteni, hogy vajon megoldhato-e. A dichotomiasejtés az
egyenletrendszer-problémakra is vonatkozik, és szamos algebraosztaly esetén --- pl. csoportokra
(IGR]), kiilonbozé félcsoportosztalyokra ([KTT]) --- bizonyitast nyert. [10]-ben algebrak széles
osztalyara sikeriilt dichotomiatételt bizonyitani, ezaltal kiterjesztve a korabbi eredményeket. Belattuk,
hogy olyan A4 algebra esetén, amely altal generalt varietds tipushalmazéban nincs 1-es tipus, az 4
folotti egyenletrendszerek megoldhatdsaga polinom idében eldonthetd, ha A-nak 1étezik kompatibilis
Taylor-mivelete, egyébként pedig a probléma NP-teljes.

A [24] cikkben pozitiv valaszt adtunk arra a tobb mint tiz éve nyitott kérdésre, hogy egy adott véges



algebrarol eldonthet6-e, hogy rendelkezik tobbségi kifejezésfiiggvénnyel. Ez az [Ma] cikk fényében
igen meglep6, mivel ott azt mutattuk meg, hogy a probléméanak az a valtozata, amikor a
kifejezésfiiggvény az A alaphalmaz |4]-2 elemszamu részhalmazan tobbségi, eldonthetetlen. A [16]
cikkben egy 12 éve [HNZ]-ben felvetett problémat oldottuk meg azzal, hogy jellemeztiik azon
specialis 3-agl iranyitott fakat, amelyekhez tartoz6 homomorfizmus-probléma NP-teljes, illetve
megadtuk az eddig ismert legkisebb NP-teljes iranyitott fat.

Kvazivarietasok véges azonossdgbazisa

Az univerzalis algebra egyik legmélyebb klasszikus eredménye szerint minden végesen generalt
kongruenciadisztributiv varietds végesen axiomatizalhatd. Ezt tobb irdnyban altalanositottak. Ismert,
hogy minden végesen generalt, kongruencia-metszet-szemidisztributiv, véges rezidualis korlattal
rendelkez0 varietds végesen axiomatizalhaté ([Wi]), és hogy minden végesen generalt, relativ
kongruencia-disztributiv kvazivarietasnak van véges azonossagbazisa ([Pi]). Egy kozel 30 éves sejtés
([Pa]) szerint minden végesen generalt, véges rezidualis korlattal rendelkezd varietas végesen
axiomatizalhato.

Kvazivarietasok kongruenciafeltételeinek vizsgalata soran kapott eredmények alkalmazasaként [27]-
ben ugy fogalmaztuk at [MMcK] f6 eredményét, hogy minden végesen generalt, relativ kongruencia-
metszet-féligdisztributiv kvazivarietds véges azonossagbazissal rendelkezik, és a korabbi eredmény
bizonyitasat is egyszerusitettiik. Ezzel [Wi]-t teljes egészében Aaltaldnositottuk kvazivarietdsokra,
valamint bebizonyitottuk a [Pi]-ben felvetett sejtést --- miszerint minden végesen generalt, relativ
kongruenciamodularis kvazivarietas véges azonossagbazissal rendelkezik --- abban a specialis esetben,
amikor valamely rezidudlisan kicsi kongruenciamodularis varietds tartalmazza a szoban forgd
kvazivarietast.

A definialhato fokongruencidk fogalmanak altaldnositasaként vezették be [CDFJ]-ben a kifejezésvéges
fékongruencidk fogalmat, amelyet véges azonossagbazis-tételek bizonyitdsara hasznaltak. A
kifejezésvéges fokongruencidk esetében a fOkongruencia-formuldk szama helyett a fokongruencia-
formulékban el6fordulé kifejezések szamat korlatozzuk. [11]-ben [Wan]-t altalanositottuk tetszéleges
tipusi varietasokra, tovabba megadtunk egy olyan négyelemii algebrat, amely kongruencia-
felcserélhetd, rezidualisan szigoruan véges, de fokongruenciai nem kifejezésvégesek.

Az idézett [Pa]-beli és egy [Pi]-beli sejtés esetleges megcafolasa érdekében a kdvetkezd félhalokbol
szarmaztathato varietasok és kvazivarietasok struktirajat vizsgaltuk. Az egy darab kétvaltozos és két
darab egyvaltozds miivelettel rendelkezd algebrat f~félhalonak neveziink, ha az valamely félhalobol
megkaphat6 a félhalo egy automorfizmusaval és annak inverzével valo bdvitéseként. Az egyszerli és
szubdirekt irreducibilis f-félhalok, illetve az f~félhalok minimalis varietdsai mar ismertek, de az f-
félhalok kvazivarietasairol korabban keveset tudtunk. [20]-ban pontosan leirtuk az f~félhalok
minimalis kvazivarietasait, ¢s megmutattuk, hogy minden minimalis varietds minimalis kvazivarietas
is. [21]-ben bebizonyitottuk, hogy minden nemtrivialis félhalé endomorfizmus-félgytirije szubdirekt
irreducibilis, valamint leirtuk a monolitkongruenciat. [19]-ben azonossagok konstrualasaval lattuk be,
hogy a véges planaris modularis halok altal generalt halovarietasnak kontinuum sok részvarietasa van.

Faktorizalhato félcsoportok

Az inverz félcsoportok elméletében a félhalok csoportokkal vett szemidirekt szorzatai kdzponti
szerepet jatszanak. Ennek egyik oka, hogy ezen nagyon specialis inverz félcsoportokbol tetszoleges
inverz félcsoport megkaphatd, mégpedig kétféleképpen: egy megfeleld szemidirekt szorzat inverz
részfélcsoportjanak idempotens-szétvalasztd homomorf képeként, illetve megfelelé szemidirekt
szorzat 1idempotens-szétvalasztdé homomorf képének inverz részfélcsoportjaként. Az inverz
félcsoportok elméletének két alapvetd eredménye ([L]) szerint e két megkozelités kozbiilso osztalyait
éppen az Un. E-unitér inverz félcsoportok, illetve az tn. majdnem faktorizalhat6 inverz félcsoportok
alkotjak. Réaadasul a fenti két megkdzelités kozott szoros kapcsolat all fenn: egy inverz félcsoport
minden E-unitér feddje meghatdroz egy majdnem faktorizalhatd inverz félcsoportba vald beagyazast,
¢és forditva, minden E-unitér fedé6 megkaphatd egy majdnem faktorizalhatd inverz félcsoportba vald
beagyazasbol.



Természetesen adodik a kérdés, hogy ezek az inverz félcsoportokra vonatkozo eredmények mennyiben
altalanosithatok bdvebb félcsoportosztalyokra. Az els6 megkdzelitést altalanositottdk tobb
félcsoportosztalyra --- pl. ortodox ([Bi2], [SzM2], [SzM3]), lokalisan inverz ([BiSzM]), illetve balrol
tagas ([GG], [FG]) félcsoportokra ---, illetve vizsgaltdk a szemidirekt szorzatba beagyazhato
bovitéseket ([Bil], [BiSzl], [KuSzM]). Az utébbi témakorben elért Uj eredményiink [BiSzI] {6
eredményét altalanositja E-tomor lokéalisan inverz félcsoportokra, azaz olyan regularis S
félcsoportokra, amelyeken van olyan ¢ kongruencia, melyre S/c inverz félcsoport, és a részfélcsoport
c-osztalyok teljesen egyszeriick. Megmutattuk [34]-ben, hogy ezek pontosan azok a félcsoportok,
amelyek bedgyazhatdk teljesen egyszerii félcsoportok inverz félcsoportokkal vett lambda-szemidirekt
szorzataba, mégpedig gy, hogy az adott E-tomér lokalisan inverz S félcsoport eléallitasdhoz hasznalt
teljesen egyszert félcsoport valaszthato S-hez ,.elég kozel”.

A masik megkozelités altalanositasa az inverz félcsoportokndl bévebb félcsoportosztalyokra sokkal
nehezebbnek latszik, Iényegesen kevesebb eredmény volt ismert korabban ([DE], [EQF]). A palyazat
keretében fontos eredményeket nyertiink ortodox félcsoportokra. [3]-ban bevezettik a majdnem
faktorizalhatd ortodox félcsoport fogalmat, és belattuk, hogy ezek éppen a koétegek csoportokkal vett
szemidirekt szorzatainak idempotens-szétvalasztd homomorf képei, €s tobb mas szempontbol is az
inverz esethez hasonloan viselkednek. Ugyanakkor a kotegek csoportokkal vett szemidirekt
szorzatainak tetszOleges homomorf képei (ellentétben az inverz esettel) az el6zonél bévebb osztalyt
alkotnak, és altalaban nehezebben jellemezhet6k. [4]-ben megmutattuk, hogy amennyiben olyan
ortodox félcsoportokat vizsgalunk, melyeknek kotege regularis, akkor (hasonléan az inverz esethez)
szoros kapcsolat van az ilyen ortodox félcsoportok E-unitér feddi és majdnem faktorizalhat6é ortodox
félcsoportokba vald beagyazasai kozott. Specialisan ezen eredménybdl kovetkezik, hogy ha egy S
ortodox félcsoport kotege regularis, akkor S bedgyazhatdé majdnem faktorizalhaté ortodox
félcsoportba. Megjegyezziik, hogy az utobbi allitas érvényes marad akkor is, ha az ortodox félcsoport
kotege tetszOleges, 1. [12]. Inverz esetben a majdnem faktorizdlhatoba valé bedgyazhatosag
egyszeriien adodik a Wagner-Preston-féle reprezentacié alkalmazasaval, ortodox esetben azonban
ilyen eszkoziink nincs. Foglalkoztunk [33]-ban azzal is, hogy hogyan lehet altaldnositani ortodox
félcsoportokra azt az inverz félcsoportok elméletében alapvetd struktaratételt, mely szerint egy inverz
félcsoport pontosan akkor E-unitér és majdnem faktorizalhatd, ha izomorf egy félhalod csoporttal vett
szemidirekt szorzatdval. Tovabba jellemeztik azokat az E-unitér majdnem faktorizalhaté ortodox
félcsoportokat, amelyek izomorfak egy koteg csoporttal vett szemidirekt szorzataval.

Vizsgaltunk bizonyos nemregularis félcsoportosztalyokat is. Sziikséges és elegendd feltételt adtunk
[2]-ben arra, hogy valamely balrdl tagas félcsoport fedéje megkaphato legyen faktorizalhatd balrdl
tagas monoidba vald bedgyazasbol. A [32] cikkben altalanositottuk a majdnem faktorizalhatosag
fogalmat az ortodoxnal szélesebb félcsoportosztalyra, az igynevezett IC-kvazi-adekvat félcsoportokra.
Ezekre az ortodox esethez hasonld eredmények igazolhatok, pl. a majdnem faktorizalhat6 1C-kvazi-
adekvat félcsoportok éppen azok, amelyek megkaphatok kotegek kancellativ monoidokkal vett
szemidirekt szorzatainak specialis idempotens-szétvalaszté homomorf képeként.

Tovabbi eredmények

A [26] cikkben jellemeztiik azokat a halokat, amelyre az atlagolt Frankl-tulajdonsag teljesiil. [18]-ban
igazoltuk, hogy véges disztributiv haloban barmely két CD-bazis azonos elemszamu. A [7] és [8]
cikkek dsszefoglalo cikkek, a szerz6 meghivott konferencia-el6adasainak irott valtozatai.
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