MEGJEGYZES
ADAM ANDRAS ,,KETPOLUSU ELEKTROMOS HALOZATOKROL, I1.”
CIMU DOLGOZATAHOZY

POLLAK GYO6RGY

Apim ANDRAS a cimben emlitett dolgozatiban a kétpélusa grafoknak
hét tipusat kiilonbozteti meg a benniik szerepld élek tipusai szerint. A hét
osztaly koziill haromroél kimutatja, hogy iires, hirom tipusra példit ad, a
hetedikre vonatkozélag a problémat nem donti el. Az alabbi tétel lényegében
azt mondja ki, hogy az emlitett hét osztaly koziil az I., 11, I11. és az V. tiresek.
A tovabbiakban graf alatt kétpolusu grafot fogunk érteni. A kettds él, a
palya, valamint a soros és parhuzamos irreducibilitis fogalmat illetéen
lasd az [1] dolgozatot.

Tétel. Legalabb két élt tartalmazd, sorosan és pdrhuzamosan irreducibilis
graf minden élén megy dt keltds élt tartalmazd pdlya.

Bizonyitas. A bizonyitdsban eléfordul6 fogalmak, mint pl. a bels6 csillag,
megkeriilhet$ csillag, irreducibilis graf, vezérl6 (vagy kiils6) séma stb. defini-
cidjat az olvasé megtalalhatja TrRacHTENBROT [3] dolgozatiban. (E dolgo-
zatban [3] terminolégidjat kovetjik, ,,irreducibilis graf”’ tehdt nem sorosan
és,parhuzamosan irreducibilis grafot jelent, mint [1]-ben és [2]-ben!) A [3]
dolgozatnak a kovetkezd két tételére fogunk tdmaszkodni :

Irreducibilis graf minden belsé csillaga megkeriilheto.

Sorosan és pdarhuzamosan irreducibilis grdaf vezérlé sémdja irreducibilis.

Hivatkozni fogunk még arra a ([3]-ban nem tételként bar, de kimondott)
allitasra, hogy egy megkeriilhetd csillag barmely két élén megy at kozos
palya.

A tételt elGszor irreducibilis grafokra bizonyitjuk. Legyen e egy olyan
irreducibilis graf éle, amely teljesiti a tételben szerepld feltételeket. Akkor
e-nek legalabb egyik végpontja, pl. 4, bels§ pontja a grafnak, és A-bdl leg-
alabb harom él indul ki, pl. e; = e, e,, e5. Minthogy az A-hoz tartozé csillag
megkeriilhetd, azért ey, e, és e, koziil barmely kett6hoz van olyan pélya, amely
ezt a két élt tartalmazza. Ebbél kovetkezik, hogy a hirom él koziil legalabb
az egyik kettGs. Ha ugyanis e; és ¢; (4, j = 1, 2, 3, 7 =~ j) nem kettss élek, és
az 6ket tartalmazé palya pl. ¢;, 4, ¢; sorrendben halad 4t rajtuk, akkor az
ei-t és e;-t, illetve. e;-t és e,-t tartalmazé palyaknak (ahol e, a harmadik él) e,
4, ey, illetve e, A, e; sorrendben kell haladniuk s igy az e, é1 kettds. Minthogy
pedig, amint mar emlitettiik, van olyan palya, amely tartalmazza e-t és e,-t
(k=1 esetén ez trivialis), azért irreducibilis grafra igaz a tétel.

1) Lasd az el6zé dolgozatot.
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Légyen most G sorosan és parhuzamosan irreducibilis, legaliabh két é1boi
all6 graf a I irreducibilis vezérl sémaval. Ha most ¢, a 1" vezérl§ séma vala-
mely kettés éle és a, a G graf e-nak megfelel6 kétpolusu részgrifja, akkor
vildgos, hogy a, minden éle kettds él G-ben. Legyen tovabba e a G graf vala-
mely éle és tartalmazza e-t a I" vezérl séma ¢ élének megteleld a kétpSlust
részhélézat. I-ban van olyan palya, amely tartalmazza e-t és egy kettds dlt,
pl. &-t. Ennek a palyanak megfeleltethetjiik G-nek egy olyan pélydjat, amely
tartalmazza e-t és a,-nak bizonyos éleit. Ezzel tételinket bebizonyitottuk.

(Beérkezett: 1958. V. 5.)

IRODALOM

[1] Apium A.: ,,Kétpoélusi elektromos halézatokrol, 1.« A Magyar Tudomdnyos Akadémia
Matematikar Kutaté Intézetének Kozleményer 2 (1957) 211—218.

[2] Apwm A.: ,,Kétpolusa elektromos halézatokrél, IL.< A Magyar Tudomdnyos Akadé-
mia Matematikai Kutaté Intézetének Kozleményei 3 (1958) 67—79 (az el6zé
dolgozat).

[3] B. A. TPAXTEHBPOT : ,,CHHTe3 0ecnoBropHbIX cxem*‘. Jokaadu Axademuu Hayxk CCCP
103 (1955) 973—976.

3AMEUYAHUE K PABOTE
A. ADAM ,,0 IBYXIOJIOCHBIX 3JIEKTPHUECKUX CETHAX, IL”

Gy. POLLAK

Pe3iome

B crarbe 10KasbiBaeTcsl ciejylomast Teopema (pu oKa3areabeTBe UCTOb-
3y10Tcsl pe3yJibTatsl u3 paborsl [3] TpaxTEHEPOTA) !

Yepea BCsIKOe pedpo mapaslelbHO M TOCJIEN0BATC/ILHO HePHBOAMMOTO
JIBYXIIOJIIOCHOT O Tpada, COCTOSILIEro 10 MeHblIeil Mepe n3 ABYX pebep, NPOXOAUT
1enb, cojeprkauias /1BoiiHoe pedpo.

BEMERKUNG
ZUR ARBEIT ,,UBER ZWEIPOLIGE ELEKTRISCHE NETZE, II.”
VON A. ADAM

von

CGyv. POLLAK

Auszug

Mit der Anwendung der Ergebnissen der Arbeit [3] von TRACHTENBROT
wird der folgende Satz bewiesen :

Jede Kante eines zweipoligen Graphen, die mindestens zwei Kanten
enthilt und durch die Reihen- und Parallelschaltung irreduzibel ist, wird
von einer Bahn durchlaufen, die mindestens eine doppelte Kante enthilt.
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