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BOD PrTER

A magyar népgazdasagi tervezési gyakorlatban az elmult évek soran két
un. agazati kapcesolati mérlegmodell keriilt kidolgozasra: a K. S. H. dgazati
kapesolatok mérlege és az O.T. sakktdbla mérlege. Mind a ketts az irodalom-
bél nyilt input-output modellek néven ismert makrockonémiai modelleknek egy
egy valtozata a magyar népgazdasig dgazati kapcsolatainak &brazolasara.

A két mérleg agregicios szerkezete lényegesen eltér egymastol. A K. S. H.
mérleg a népgazdasigot iparcsoportokra bontja; mig az O. T. mérlegben az
egyes fGhatosigok ald rendelt termeldszervezetek képezik a szektorokat.
A K. S. H. modell tehat ,,Agazati rendszeri”’, mig az O.T. modellt ,,igazgatési
rendszeriinek’ nevezziik.

A mérlegek gyakorlati felhasznalasa soran szerzett tapasztalatok azt
mutatjak, hogy gyakran célszerii lehet ugyanazokat a népgazdasigi folyama-
tokat egyidejiileg dgazati és igazgatisi bontasban is vizsgilni. Ez teszi sziiksé-
gessé a kétféle agregicios elv szerint felépitett modellekben szerepel6 mennyi-
ségek egymas kozotti osszefiiggéseinek a vizsgalatat.

Az alabbiakban — bizonyos kozgazdasigilag elfogadhaté feltevések mel-
lett — bemutatjuk ezeket az osszefiiggéseket. Az Osszefiiggések ismerete meg-
konnyiti a népgazdasigi folyamatok dgazati és igazgatasi szerkezetben torténd
egyidejii tanulmanyozisit és lehet6vé teszi, hogy a kétféle modell ma még meg
nem levé konzisztencidjat biztositsuk.

I.

Tekintsiik a szocialista gazdasag egy zart (kiilkereskedelmi kapesolato-
kat nem tartalmazd) egységét, amely bizonyos mennyiségii termelGkapacitis
(dlléeszkozkapacitis) segitségével n féle homogén termelési dgat tizemeltet;
mikozben a termelSapparitus m szamu f6hatésig irdnyitisa alatt all.

Rendelkezésiinkre 4ll két technoldgiai matrix, amelyeket az adgazati kap-
csolatok mérlege, illetve a sakktabla mérleg alapjan szimitottunk ki. Az dgazati
kapcsolatok mérlegébdl késziilt technolégiai matrix (A) a termelési dgak szi-
méanak megfeleléen: (n x n) méret{i, mig a sakktdbla mérleghdl szamitott (Q):
(m X m) méretii. Az dgazatok szerinti agregiciéban a teljes és netto termelések
vektorait x-szel és y-nal jeloljitk, mig az igazgatdsi szerkezetben q-val és r-rel.
Az agazati szerkezetli vektorok nyilvan n, az igazgatisi szerkezetdek pedig m
dimenzidsak.
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Fenti jeloléseknek megfelelGen két alapmodelliink van, amelyek a tarsa-
dalmi termék tjratermelésének folyamatit két kiillonbozd vetiiletben dbréazol-
jak. A két alapmodell egyenletei:

E—‘A = —_— =
" ( )x=y g (E—Q)q=r

X=(E——A)-1.y:By ( q:(E—Q)_l'r"——R’l‘.

(E mindig a megfelel rendii egységmétrixot jeloli)

A termelés anyagi el6feltételei kozé tartozé alléeszkozok a népgazdasig-
ban kétféle szempont szerint vannak elosztva. Minden alléeszkoz egyrészt
meghatarozott termelési dghoz tartozik (annak megfelelGen, hogy vele milyen
hasznélati értéket termelnek), masrészt az az tizem, amelyben a széban levs
alléeszkoz miikodik, valamelyik f6hatésag ald tartozik. Az dlléeszkozoknek ezt
a kettOs elosztottsagat dgazatok és igazgatisi egységek koziott egy Gn. K kapa-
citdsmatrix segitségével dbrizolhatjuk.

(3) K = (kij)-

k;; megmutatja, hogy az i-ik f6hatésig irdnyitdsa alatt milyen méretii
alléeszkozkapacitds 4ll a j-ik fajta haszndlati értéket termels, tehat a j-ik
termelési agazatba tartozé alléeszkozok koziil. Itt célszertinek latszik, hogy az
alléeszko6zok kapacitasat a veliik elérheté maximéalis — Arakban mért — terme-
lési volumenekkel fejezziik ki.

Képezziink a K méatrixbdl két megoszlisi viszonyszimokat tartalmazé
matrixot. Mégpedig:

az dgazati kapacitdsok igazgatdsi szerkezetét tiikrézd mdtrivot :

) A [
=

az igazgaldsi eqységek kapacitdsainak dgazati dsszetételét tiikrizé mdtrizot :

(5) 3 e ok i
1=21‘ ky

Tételezziik fel, hogy az alléeszkoz kapacitiasok kihasznialisa nagyjabdl
azonos szinten van a népgazdasig minden dgaban. E feltevés mellett igazak az
alabbi osszefiiggések x, y, q és r kozott:

6 q=[x és

(6a) x* —q¥ul illetve

(7) x = [u*]q

(8 y=(B—A)x=(B— 4)[p*]q= (B — 4) [p*]R-r

)
(9) r=(E—Qiq=(E—-Q)[A]x=E—Q)[1]B-y

(* a transzpozicié jele)
A kapacitds kihasznalds azonos fokénak feltételezése megkeriilhets. Lasd: [3].
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II.

Bontsuk a népgazdasigot N = n - m szektorra; kiilon szektornak tekint-
ve minden dgazat Osszes (m féle) fohatésdg ala tartozd részét; vagy minden
igazgatisi egység Osszes (n féle) dgazatat. Kz a kétféle csoportositas csak a szek-
torok sorsziméban tér el egymastél. Az a szektor, amely az a sorszimi dgazat-
hoz és a b sorszam igazgatasi egységhez tartozik az elsGesetbenaz [(a—1)m--b]
sorszamot, mig a masodik esetben a [(b—1) n 4 b] sorszamot kapja.

Készitsiik el az N szektort modell tin. teljes dgazati kapcsolati mérlegét.
A kétféle csoportositasnak megfelelGen két tablat kapunk:

[ A1l 1im 11 1m =
X171 » » « 277 Xip « o« X1
Al '.mm .ml ..mm
Li1 e oo X7 Xin o oo X1
11 1im
l'ij S05@ ‘T'ij
. - ki,
(10) [z;] = T
.ml mm
‘ll] .. x’]
11 im 11 ~1m
Tpi o oo Ty Lyn « o« Tpp
-m1 Jmm ;nl .mm
_‘nl"'a’nl Tnn +«+ Tnn
[ dl »11 plm 1m =
X1y ««« X3p X311 e Xqpn
11 11 1m 1m
X1 e e Ty Xpy «+« Tpp
Kl kil
X1 « o« Xqn
el o Skl
(11) = . ookt
Kl WKl
Tpy oo« Ty
xml xml gpmm pmm
3 5 LR Rt 7 (] AN e *dn
ml ml mm mm
anl---nn Xny -« Pnn _|

aff jelenti az k-ik féhatosig ald tartozé i-ik dgazat termelSegységeinek
a termelését a j-ik dgazat [-ik f6hatésig ald tartozé termelGszervezeteinek ter-
mel6fogyasztisa szamara.

Mivel az [X,;] és [ X*'] métrixok csak a sorok és oszlopok sorrendjében
kiilonboznek egymdstél, van olyan V' permutéciés matrix, hogy

(12) [X,]=V[X"]V,
illetve

(13) [XH] =V [X,,]V.
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II1.

A két teljes dgazati mérleghdl két tn. teljes technolégiai matrixot szé-
mithatunk, amelyek szintén csak a sorok és oszlopok sorrendjében térnek el
egymastol. Jelolje [4;;] az [X;;]-b6l és [@,] a [X¥]-b6l szamitott technolégiai
matrixokat, akkor: ;

(14) [Aij] =V [ka] v,
(15) [(@ul=V[4;]V.

Az alapmodellek technolégiai matrixai nem egyebek, mint a teljes techno-
légiai matrixok megfelel6 agregitumai.
Ertelmezziik az alabbi agregalé operatorokat:

illetve:

m

(16) QW = diag (GP, 4P, ... dD), ahol GP =(1,1,...1) =1,2,...n),
Ali
Aoy
(17) HY = diag (HP, HY, ... HY), ahol HP=|" (=1,2,...m)),
7‘mi
n
(18) G® = diag (GP,GQ, ... GY), ahol G® = (1,1,...1) (k=1,2,...m),
Mg
(19) H® = diag (H®, HY, ... HY), ahol HP —| " | (k=1,2,...m).
My
Egyszertien ellendrizhets, hogy igazak az aldbbi osszefliggések:
(mnx mn)
(20) A= 1at) [Aij] - HO |
(nxn) (nxmn) (mnxn)
(mnxmn)
(21) Q@ = G® [Q,] - H?.
(mxm) (mxmn) (mnxm)

Célszertien valasztott in. desagregal6 operatorok segitségével elérhetjiik,
hogy az A illetve @ matrixokbdl olyan [A4,;] illetve [@,] N x N méretii métri-
xokat allitsunk el6, amelyeket 18. és 19. szerint agregilva, ismét 4-t illetve @-t
kapunk. Ezt haszniljuk fel arra, hogy 4 és @ kozott kozvetlen kapesolatot
teremtsiink.

Legyen:
lli
ol AT " s Is
(22) HO diag (HP, HY ... HY), ahol HP=| ¥ | (=1,2,...n)
L.
ugy, hogy H
m
oy | (i=1,2, n)
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Valamint
H® = diag (H®, HY ... HY)
23
™ My
- m
ahol HQ = = (B=120 o) ;
g m’lm
ugy, hogy
n
my; =1 (k=1,2, m)

Ezeknek az operiatoroknak segitségével
(24) [4,]=HV-4-GW,
(25) Q] = H?-Q-G®.

Mivel az itt értelmezett operatorok az agregalisnal hasznilt megfeleld
operatorokkal szorozva az egységmaitrixot adjik; ténylegesen a fenti tulajdon-
sagi desagregalast hajtjuk veliik végre.

A (14), (15), (20) és (21) szamu Osszefiiggések felhasznalisaval a két alap-
modell technolégiai matrixai kozott az alabbi azonossigok éllanak fenn:

(26) Q =G®. [QkLlH(z) — Iy [A_i,-] VH® —
—GD.V -HV. 4.GD.V . H®

(27) A— D [ij] H® =QW.V .[Q,] V- -HV =
=GW.V.H®.Q.G®.y . HO

Célkitlizésiinknek megfelelGen a (6) és (7) Osszefiiggések révén a teljes
termeléseket, (8) és (9) segitségével a netto termeléseket, mig végiil (26.) és
(27) alapjin a technolégiai matrixokat transzforméalhatjuk az egyik alapmodell-
bél a masikba. A két alapmodell pirhuzamosan torténé felépitésével és felhasz-
nalisival kapesolatos kozgazdasigi problémékat illetéen utalunk [3]-ra.

(Beérkezett: 1960. X. 5.)
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0 CBSA3U «<MHNYT-0YTNYT» BAJIAHCOB OTPACJIEr0
U AIMUHUCTPATUBHOIr O NnOCTPOEHUSA

P. BOD
Pe3rome

B npaxTyuke niaHMpOBaHUs BeHIePCKOI'0 HAPOJAHOTO XO03AHCTBA ¢ MCTeK-
LIMX roJlaX YIOTPeOUIMCh JUIS BBHISIBJIEHUsI CBsi3ell Me)KAy oTpacismu jBa 0Oa-
JlaHca. B 01HOM HapojHOe XO035iicTBO T'pyNnupyercsl MO TPOM3BOJICTBEHHBIM
0TpacjsiM, BTOPOil onupaeTcst Ha aIMUHUCTPATUBHOE BO33peHMUe.

OnBITH NMPaKTUUeCKOTO TPUMEHeHUST YIIOMSIHYTBIX MOJieJiell oKa3aJju, uTo
IPOLIECCHl HAPOJHOTO X03s1iCTBA OKa3bIBA€TCsl YacTo LiejecooOpasHbIM  paccmar-
puBaTh OJHOBPEMEHHO U B aJMUHUCTPATUBHON M B 0TpaciieBoil CTPYKType.

ITO c/1es1aeT HY)KHBIM MCCIIe10BaTh B3aUMHYIO CBSI3b MEXKy NepeMeHHbIMU
MOCTPOEHHBIX Ha JBYX PA3HbIX arperaljMOHHbIX MPUHIMUIIOB MOJeJei.

Dopmyaet (6) 1 (7) MOKa3bIBAIT KOMITJIEKCHbIE TPOU3BO/ICTBEHHBIE CBSI3H,
a Gopmynnl (8) u (9) cBSI3M Mex(ly NPOM3BOJICTBeHHBIMM BejMuuHamu. POpM-
yabl (26) 1 (29) orpaykaloT CBsi3b M)XKy MaTpuLiamu Ko3hQHIKeHTOB.

UBER DIE ZUSAMMENHANGE DER NACH PRODUKTIONSZWEIGEN
BZW- VERWALTUNGSZWEIGEN ZUSAMMENGESTELLTEN
VERFLECHTUNGSBILANZEN

P. BOD
Zusammenfassung

Die ungarische Praxis der Volkswirtschaftsplanung nahm in den vergan-
Senen Jahren zwei Verflechtungsbilanzen in Gebrauch. In dem einen wird die
Sesamte Volkswirtschaft in Produktionsgruppen geteilt der andere beruht
dagegen auf der sog. Verwaltungs-Betrachtungsweise.

Die Erfahrungen, die man mittels der praktischen Anwendung der er-
wihnten Modelle erreichen konnte — zeigten, dass es oft zweckmiissig ist die
Prozesse der Volkswirtschaft gleichzeitig in Verwaltungstruktur und in Pro-
duktionszweigstruktur zu betrachten.

Das notigt die Untersuchung der gegenseitigen Zusammenhiinge diejeni-
ger Variabeln, die in den mit der Hilfe zweierlei Aggregationsprinzipen erbauten
Modelle vorkommen.

Die Formeln No. 6 und 7 zeigen den Zusammenhang zwischen die Brutto-
produktionen der zwei Modelle; die Formeln No. 8 und 9 den der Nettoproduk-
tionen. Die Formeln 26 und 27 schildern den Verhiltniss zwischen die Koeffi-
zientenmatrizen.
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