
A «FACTORISATIO NUMERORUM» PROBLÉMÁJÁRÓL.

B ev ezetés .

Az additív számelmélet egyik nevezetes, «partitio numerorum» 
néven1 2 ismert problémaköre valamely n természetes számnak 
tetszésszerinti számú pozitív egész szám összegeként való elő* 
állításainak számosságára vonatkozik. E számosság Euler óta 
számos vizsgálat tárgyát alkotta; Hardy és Ramanujan 2 aszimp­
totikus képletet is adtak rá. Ezzel szemben a megfelelő mul­
tiplikativ számelméleti problémát, amely valamely n természe­
tes számnak tetszésszerinti számú, 1-nél nagyobb egész szám 
szorzataként való előállításainak számosságára vonatkozik, tudo­
másom szerint eddig még nem tárgyalták.3

1 Szűkebb értelmében használva e kifejezést; tágabb értelemben a 
partitio numerorum problémaköre felölel minden additív számelméleti 
kérdést.

2 G. H. Hardy és S. Kamanujan : Asymptotic Formulae in Combina­
tory Analysis, Proceedings of the London Math. Society, (2) XVII (1918), 
75—115. oldal, vagy Collected Papers of Srinivasa R amanujan (Cambridge, 
1927), 36. cikk, 276—309. oldal. A szóbanforgó aszimptotikus képlet egy­
szerűbb bebizonyítására nézve 1. Konrad Knopp ; Asymptotische Formeln der 
additiven Zahlentheorie, Schriften der Königsberger Gelehrten Gesellschaft, 
naturwissenschaftliche Klasse, 2 (1925), 45—74. oldal.

3 Ezzel szemben annak az (egyszerűbb) additív számelméleti problé­
mának, amely valamely n természetes számnak adott k számú egész szám 
összegeként való előállításainak számosságára vonatkozik, multiplikativ 
számelméleti analogon jával «PlLTZ-féle osztóprobléma» néven számos munka 
foglalkozik; 1. pl. G. H. Hardy és J. E. Littlewood : The Approximate 
Functional Equation in the Theory of the Zeta-function, with Applications 
to the Divisor-Problems of Dirichlet and Piltz, Proceedings of the Lon­
don Math. Society, (2) XXI (1923), 39—74. oldal.
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KALMÁR LÁSZLÓ.

A szóbanforgó számosságok pontos definíciójához azt is meg 
kell mondanunk, hogy két előállítás különbözőnek számít-e, ha 
csak a tagok, illetőleg a tényezők sorrendjében térnek el egy­
mástól. Az additív előállítások esetén csak az a definíció vezet 
problémához, amelynél a tagok különböző sorrendjével felírt 
felbontások nem tekintendők különbözőknek, mert a másik 
definíció mellett, tehát ha a tagok sorrendjére tekintettel va­
gyunk, a felbontások száma4 — mint teljes indukcióval min­
den nehézség nélkül adódik — 2n—*. A multiplikativ előállítá­
sok esetében azonban az előállítások számának egyik definíciója 
sem vezet triviális számelméleti függvényhez. Jelen dolgozatban 
tekintettel vagyok a tényezők sorrendjére is, tehát a következő­
képpen definiált f(n) számelméleti függvényt — n «factorisatiói- 
nak» számát — vizsgálom: fin )  jelenti az n számnak

n =  n1ni ---nk (1)

alakú előállításainak számát, ahol k =  0,5 l,8 2 ,...; n v n4......nk
1-nél nagyobb egész számok; végül az (1) és az

n =  njrej... rív

előállítások akkor és csakis akkor tekintendők azonosnak, ha 

k — k '; n  ̂— rix, =  n'a, ..., nk — n'k.

Minthogy f  (n) változása szabálytalan (pl. valahányszorntörzs­
szám, f  (n) =  1, míg különben f  in) tetszés szerint nagy értéke­
ket is felvesz), ezért nem f  (n)-re magára, hanem az

/•(l) +  f ( 2 ) + - + f ( n )  
n

4 Beleértve az «egy tag összegére» való nem-tulajdonképpeni felbon­
tást is.

3 O-tényezős szorzat jelentése 1; ez tehát csak n =  1 esetén lép fel:
/(1)=1.

0 E szerint a nem-tulajdonképpeni, «egy tényező szorzatára» való fel­
bontás is számítandó.
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középértékre fogok aszimptotikus képletet adni: bebizonyí­
tom, hogy

/•(i) +  t m  +  ••• +  /• (w)
n QR (2)

ahol (t a C(s) =  2 egyenletnek7 egyetlen 1-nél nagyobb valós 
gyöke,8 9 értéke pedig

« = 2
log n = - c » .

A (2) aszimptotikus képlet abból a tényből fog következni,
hogy az f  (n) számelméleti függvény generátor DiRicHLET-sora 

1
2 -C (s )’

azaz

f (  1) + f m
9s +■

/■(n)
rr +  ••• =

1
2 -C (s) (3)

(1. 1 . szakasz); ez az egyenlet akkor érvényes, ha az s=a-f-it 
komplex változó valós komponense, <j > q\ máskülönben a bal­
oldalon álló sor széttartó. E generátorfüggvény a a> p  félsíkon 
reguláris; a ít—q egyenesen egyedüli szinguláris helye az s= p  
pólus. BoHR-nak a RiEMANN-féle f-függvény értékkészletére vo­
natkozó vizsgálataiból0 következik, hogy a a =  p egyenes bár­
milyen kis (baloldali) környezetében vannak a C(s) =  2 egyen-

7 Itt £ (s) az s komplex változó oly értékeinél, melyeknek valós össze­
tevője 1-nél nagyobb, a

?(s) =  1 + ^  +  ^ r  +  " - + ^  + ---

so rra l értelm ezett RiEMANN-féle ^-függvény, ahol n s az e  lug " transzcendens 
egész függvényt jelenti.

8 Ilyen gyök valóban egy és csakis egy van; ugyanis £ (s) 1-nél na­
gyobb valós s értékeknél csökkenő valós folytonos függvény, a z s = l  hely­
hez (jobbról) közeledve minden határon túl nő, míg s —>oo esetén 1 a 
határértéke.

9 H. Bohr : Über das Verhalten von 'C, (s) in der Halbebene a >  1, 
Nachrichten de)' Königlichen Gesellschaft der Wissenschaften zu Göttin­
gen, mathematisch-physikalische Klasse, 1911, 409—428. oldal.

1*



4 KALMÁR LÁSZLÓ.

letnek gyökei, tehát a szóbanforgó generátorfüggvénynek pólusai. 
Ebből közvetlenül következik, hogy a (2) aszimptotikus képlet

m a rad ék tag jára  n é z v e  n em  áll fe n n  0  (na) a lak ú  m e g b e c s lé s ,  

a h o l a < p — 1 ; B o h r  m ó d sz e r é t  r é s z le te ib e n  k ö v e tv e  e  m arad ék ­

ta g ra  m é g  é le se b b  a lu lró l v a ló  m e g b e c s lé s h e z  le h e t  ju tn i .  Ú gy­

s z ó lv á n  a z t  az e s e t e t  illu sz tr á lja  az f  (?z) sz á m e lm é le t i  fü ggvén y , 

a m i a  tö rz sszá m o k  e lo sz lá sá n a k  p ro b lém á já n á l e lő á lln a , ha a 

RiEMANN-féle C -fü ggvén ynek  —  a  n e v e z e te s  RiEMANN-féle s e jté s s e l  

e l le n t é t b e n  —  a  <r =  1 eg y e n e s  b á rm ily e n  k is  b a lo ld a li k örn ye­

z e té b e n  v o ln á n a k  z é r u sh e ly e i. Je len  d o lg o za tb a n  n e m  fo g la lk ozom  

e z e k k e l, a  (3) fü g g v é n y  m ély eb b  fü g g v é n y ta n i tu la jd o n sá g a ib ó l  

fo ly ó  er ed m én y ek k e l;  m in d ö s s z e  az  e m líte t t  (2) a sz im p to t ik u s  kép­

le te t  fo g o m  b e b iz o n y íta n i. E k ö zb en  a k o m p lex  v á lto z ó s  fü g g v én y ­

ta n n a k  csak  a le g e le m ib b  fo g a lm a it  é s  t é te le it  fo g o m  alkal­

m a zn i ; ezek n ek  t e lje s  e lk e r ü lé se  n e m  ü tk ö zn ék  u g y a n  ak adályb a, 

a z o n b a n  az e lő á lló  s z á m ítá sb e li t ö b b le t  m ia tt n e m  v o ln a  ér­

d e m e s . A (4) m a ra d ék ta g n a k  e m líte tt  a lu lró l v a ló  m e g b e c s lé s é r e ,  

to v á b b á  u g y a n é  m a ra d ék ta g n a k  a d io p h a n tik u s  a p p ro x im á c ió k  

e lm é le te  s e g íts é g é v e l tö r té n ő  fe lü lrő l v a ló  m e g b e c s lé s é r e  m ás  

h e ly e n  sz á n d é k o z o m  v is s z a té r n i. 1

1 . Az f  (n) számelméleti függvényhez tartozó DmicHLET-sor

/•(l) +  f ( 2)+ - + /- (w ) (4)n

oo

a h o l s =  <7 +  i t  k o m p le x  v á lto zó . Ha s valós összetevője, a ,  na­
gyobb, mint a £ (s) =  2 egyenlet egyetlen l-nél nagyobb valós 
gyöke, q, akkor e sor összetartó és összege

2"° / »  _  1 
ns 2 — C (s)

n = l
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Ugyanis a >  q esetén 
1

2 —C(s) 1 — (C (s) — l)
=  1 +  (C (s) -  1) +  (C (s) - 1)2+ • • • +  (C(s) -  l)fe+ • • •,

mert ekkor

n = 2

Itt, ha a >  1,

n=2

00 oo

2 2 '
n t = 2  n i =  2 = 2

00

V ____!____
_  (n1n2...wfc)s’

s a jobboldalon álló ^-szoros végtelen sor feltétlenül össze­
tartó ; egyszerű DiRicHLET-sorrá átrendezve

(c(S) - i ) fc= 2 ^ ’ (7)
n = l

ahol /& (ri) az w pozitív egész számnak ^-tényezős
n =  nyn^.. .nk

szorzat alakjában való előállításainak száma, hol nv wa,...,n *  
1-nél nagyobb egész számok és két előállítás akkor és csakis 
akkor számít azonosnak, ha a tényezők, sorrendre nézve is, 
megegyeznek.10 (7) érvényes k = 0 esetén is, ha f0 (1) jelentése 1, 
különben (vagyis, ha n >  1,) f0(ri) =  0. Eszerint, ha a >  g,

1 : Y  f,c (n)
2—C(s) — —

/c=0 n = l

10 A 3. lábjegyzetben említett PlLTz-féle osztóprobléma az

fk (n) +  ( j ) tk -i (n) +  ( 2  ) f  fc— 2  (n) 4-------f  ( k ) fo (n)

számelméleti függvényre vonatkozik, amelynek közvetlen jelentése az n 
számnak n = n 1ni . . . nk alakú előállításainak száma, ahol k adott természe­
tes szám, két, egymástól a tényezők sorrendjében eltérő előállítás külön­
bözőnek számít és nv . n k pozitív egész számok, megengedve az 1-et is.
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E kétszeres végtelen sor <t> q esetén ismét feltétlenül össze­
tartó (mert bármely tagjának abszolút értéke nem egyéb, mint 
ugyané sornak megfelelő tagja az s=a  helyen), s így egyszerű
DiRicHLET-sorrá átrendezve is összetartó és összege

1
2-C (s) ;

szóval (minthogy f(n) = f0(ri) + / j  (rí) -\-----[- fk(n)-1— 41) az (5) sor
összetartó és összegét (6) adja.

2. Az f(n) számelméleti függvény közepes nagyságrendjének
1

megbecsléséhez használni fogok egy, az függvénynek

a a=Q egyenes jobboldali környezetében való viselkedésére vo­
natkozó egyenlőtlenséget. Ennek bebizonyítása a következő 
segédtételen fog alapulni:

Legyen t tetszésszerinti pozitív szám. Az n pozitív egész 
számnak adható végtelen sok különböző

vv  v2, . . . ,  Vfo... (8)

érték, amelynél log n-nek a legközelebbi egész számtól valóZ7T
távolsága legalább a (8) számok választhatók úgy, hogy

Vk <

%nk
e 1

(9)
1 —e £

legyen.
Bebizonyítás: Ha g valamely egész szám és az n egész szám 

teljesíti az
In

( 9 + í ) <  n  <  e (9+1)

egyenlőtlenséget, akkor

9 +  3 ^  log n  ^  9 +  !,

tehát n-nek megvan a kívánt tulajdonsága. Fia

n  E végtelen sor csak látszólagos, mert, ha k nagyobb, mint n  törzs- 
tényezőinek száma (többszörösségükkel számlálva őket), akkor /j, (n) =  0.
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2n .—— (ö' + i) -r- (0 + *) .e £ — e f >  1,

akkor biztosan van ilyen n egész szám; ez pedig teljesül, amint

1In ,-r- <ff+í>e ( > ( 10)
í —e *

tehát g-nek minden elég nagy értékénél. Legyen g0 a leg­
nagyobb egész szám, amely a (10) egyenlőséget nem teljesíti. 
Akkor

de

~(9o+l) „ 1e f < -------y
1— e *

^-(go+k+l) 1e 1 > ------t i -
— 1 — e *

(11 )

ha k=  1, 2, 3 ,... ; a (8) pozitív egész számokat úgy választva, hogy

— (ffo + fc+i) -7-(ff o + fc + 3 >e ^  vfc ^  e {

legyen, ezek a kívánt tulajdonsággal fognak bírni és (11) miatt 
a (9) egyenlőtlenségnek is megfelelnek.

3. Ha er >  1, akkor

í , „ ) - CW =  2Írn=l 2
n.— 1

1 —n~ü 
na

í m  -  c m l a  9! c m  -  c « H £ 1~ C0SJ f l0 g ’, ) -
n = l

A jobboldalon egy tag sem negatív; ha n olyan, hogy log n-
nek a legközelebbi egész számtól való távolsága legalább |, ak­
kor a t log n  szög vagy a második, vagy a harmadik negyed­
ben van, tehát cos (t log n) <; 0. így a megelőző szakaszban 
bebizonyított segédtétel szerint
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00 00

í w - f < s) i s 2 ~ ? > 2
k=  1 k = l

( l - e - T ) °
Qkrto

( l - e - T ) °
%7tO . (&7tO\

» t (i —e_ t i

_ 251 U t — 1) 
== e 1

e

( e ‘
Qrto

l — e ~

( 12)

tehát, a minden valós x  helyen érvényes ex g: 1 +  x  egyenlőt­
lenség miatt,

(i_Y_ 3 n a _  1 . I „-1 3na

I C W - Í W I í «  '
t

4. Minthogy

C(2) =  - £ < 2 ,

ezért l< p < 2 .12 13 Legyen í ^ l ; akkor (12) folytán
n-e-1

C (f) C (s) I— 4 = c1tl~a,

ahol Cj, (mint alább c2, cg, . . cs is) pozitív állandót jelent. To­
vábbá, minthogy <j >  1 esetén C {<*) csökkenő konvex függvény,12 
ezért

0 rg 2-C(a) = C(Q) -  C(<r) rg (<?-*) C' (?) =  ü  (cr-Q), 
ahol R, mint a bevezetésben, — C'(p)-t jelöli. Ennélfogva 

| 2 —C(s) I ^  I í(ff) — C(S) | - ( 2 - : W )  >  c ^ - ° - R

12 J. P. Gram : Tafeln für die RiEMANNsche Zetafunktion, Det kongelige 
JDanske Videnskabemes Selkabs Skrifter, naturvidenskabelig og matematisk 
Afdeling, (VIII) 10 (1926), 313—325. oldal szerint

g (1-7) =  2-05428 87568 . . . ,  
£ (1-8) =  1-88222 96181

(320. oldal); tehát 1-7< P<1-8.
13 Ugyanis

log n
nE - W = - 2 ^ 2 - c 0, £"W =  2 - ^ > » .



tehát, ha

<r2>p, ü  (<r—p) <£ Ic^“ 3 és 1 — a ----1-> (13)

akkor (minthogy ekkor a ^  1 +  <  2)

|2 -c (s ) j

(13) áll, ha <2^1 és í> íg n 5g p +  c2í 2, hacsak c2 elég kicsi; 
ugyanis ekkor

_p e c
R((r-g) ^ R c J  2^ §  cxí 3, ha c2^ - ^ - »

l-ö - ^  l - í > - c 2r 2^  1— ha ca ^  1 — |-  - 

Ennélfogva ekkor
1 2 ,e

2 - C ( s )  ~  c /  ;
_£

viszont, ha í jg: 1 és p+c2f 2 <  n gS 2, akkor, C  (<r) konvexsége 
miatt,

i =  v  i M  c V  f  (”) -  1
2  — C ( s )  íLJ ns — na 2  — C ( <r l

n = l  n = l

1 1 1 £< --------------- < ---------------- = ------------ ía-
(g-a)C'(a) -C aC'(2)í 3 -C,C'(2)

Eszerint p n gg 2, t gg 1 esetén

a ^ c w  l s< ,' 'S' (14)
5. Az s=g hely a 2 — C(s) függvénynek elsőrendű14 zérus­

helye, tehát reciprok értékének elsőrendű pólusa
s—p s—g 1 1hm —— -y . • =  — lim r  = ----- . . =  —ft

S  =  Q 2 C (s) S =  £  V (s) C ((*) C (p) ^
reziduummal; ezért a

14 5' (p)<0.

A <1FACTORISATIO NUMERORUM» PROBLÉMÁJÁRÓL. 9
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W (s) = 1
2 — C (s)

1 1
R s-Q

függvény, és első differenciálhányadosa is, a p;g<7<;2, 0ígf<;l 
téglalapon — reguláris lévén — korlátos:

|$p(s)|^c4, (15)
| <p' (s) | ^  cB. (16)

Másrészt, (14) miatt, p o- 2, f >  1 esetén,

i <P (s) I á 
^'(s)| =

1
2 -  C(s)
C'W

+ 4-
i e 1

(2-C(s))2 +  R  (s-p)1 
1

R  | s—p 
1 1

<

^ c aí 2 +  -^-

<

2 -  C(s) f ' (s>i +  7 r p ^ F
5S R c\f +  -jy

(17)

(18)

(15), (16), (17) és (18) szerint, ha p^<r^2, £;>0, akkor, í ^ | s | ,  
1 <  p ;g | s | miatt,

| <p (S) | ^  c3t “+  - jf  +  C4 ^  C6 1 s I », (19)

| <p' (s) | ^  R c \f  +  +  c5 ^  c, | s |*. (20)

<p (s) — (s) és (s) =  <p' (s) miatt érvényesek a (19) és (20)
egyenlőtlenségek p ^ o - ^ 2 ,  £ <  0 esetén is, szóval p ig & g; 2 
esetén mindig.

6. Mint ismeretes,15 ha a >  0, x  > 0 és k pozitív egész szám, 
akkor (s =  a it)

k\_ +r  Xs _  í logfcx, ha x  ^  1,
2jr J sfc+‘ I 0, ha ® g l ,

— oc

15 L. például E. Landau : Handbuch der Lehre von der Verteilung 
der Primzahlen, I. kötet, 266. oldal, ahol a—2, ez azonban a bizonyításhoz 
nem lényeges; vagy E. Landau : Sobre los números primos en progresión 
aritmética, Revista Matemática tíispano-Arhericana, 5 (1923), teorema 
62 (5. oldal), ahol a (21) képlet k =  1 speciális esete van — elemi úton — 
bebizonyítva, amelyből az általános k — 1-szeres parciális integrálással 
adódik.



A «FACTORISATIO NUMERORUM» PROBLÉMÁJÁRÓL. 11

továbbá16 x  >  1 esetén
+ ohS

Ennélfogva, ha a >  p, az

/y»S
—  d t =  1.s (22)

1

2 — C (s) ws

végtelen sornak feltétlen és í-ben egyenletes összetartása17 miatt

_l_ r  

n J s3
dt

n J  s3 2 — C(s) 2 ^ /
n = l  — oo

V / « !  log* ”

( # ) • d t  ■■

(23)

n<Ccv

ahol az összegezés jele alatt n  sS x  azt jelzi, hogy w az íc-nél 
nem nagyobb pozitív egész számokat futja á t; megfelelő mó­
don értelmezendők alább is a hasonló jelölések.

7. Itt
+ oo/ Xs d t

**■ 2 — C (s)

+ 00
y;(s)

S3 - < « +

+ co
L  f _ _
it J  s3(s —(>)

dt.

A szokásos eljárással (részlettörtekre bontás) adódik, hogy

1 1 1

s3(s—p) p3(S —p) p3s (>s2
1

ps3

16 E képlet a (21) képlet k — 1, a s > l  esetéből parciális] integrációval 
adódik ; egyébként megtalálható például a 15. lábjegyzetben idézett helye- 

en is, a 344., illetőleg 1. oldalon (teorema 60).

m  és y  Í M  összetartó. 
n ’ _  w°n=l

U. i.
/ »
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tehát, x > \ ,  <t > q esetén, (21) és (22) miatt,

r ic® dt xs
J s8(s-p)-oo Q \

+ 00 + 001 1 f iC8
e2J - ? * - e

+ 00 
i r  Xs1 r

-Q+itdt <>3 j dt —

2e

így, (23) szerint,

^ f ( n ) log;
n <a?

X
n

+ 004/- $í>(s) dt 2íce—2—2q log x —Q® log2 x
4 «

(?"

8. Itt, parciálisán integrálva,

Í V  9 (s) m _  1 L * +<« ? (*+*") T„-«„ 9 (fT-iw) \
J  sa al ~  i lo g x \X {ff + xcof ~ X {ff-icof )

logx
jx. (J^I)

tehát, minthogy w —*-oo esetén, (19) miatt, 

<p(ffázi<°)qqO±Í0) .
(criia»)3 =  Xa tp (ff-\-Í(ü) 

(ff-\-Íoi)3
,e_3<  C6x a | <j-\-ico |2 —>0,

ezért
+ ofX s d t i j v ( 3 # - - Ä U .logic J  \ s4 s3 /

Ennélfogva, a (19) és (20) egyenlőtlenségeket alkalmazva,
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/ * ■
<p(s) dt x°

<  --------— log x

+ w 

/ ( '
k  (s) | , k ' ( s) l\

1s I4 1 k i3 )
dt

+ co ^

<  T~---  Í (3c6 s !'* +  c71 s I e_3) dt <=  log X  J v 8 1 1 ' ’ I I  —
—  co

+  00

=  (3c6 +  c,) hS~^J  \e+ü ie~3dt= cs
x a

logic' (25)

mert — 4 < p  — 3 < 0 ;  a legutolsó integrál (s így a többi is)
konvergens, mert q — 3 <  — 1. (25) mindig érvényes, ha a >  p; 
ezért, <r-1 p-hoz közelítve,

+ 00

<P (ß)| Í XS dt X9<  c. ------>— log ÍC

s így, ha x  —>■ °o,
+  oo

x~v J Xs dt-+0.
— oo

Tehát, figyelemmel (24)-re, adódik, hogy x —>-o° esetén

f {n) log2 n ~p*R ' (26)
n<a? *

9. Legyen X >  1; továbbá, rövidítésképpen,

<h (x) = ^ j f  (n) log^jp  -  2 ̂  /■ (n) log2 + 2  /' (*) lo8* “  í
n<J.-x n<Aa? n<a?

(26) miatt .»—* oo esetén

(a?) (Á2? -  2/P +  1). (27)
Másrészt azonban

<M*) =  2  / » ( log2 log*-^- +  log* +
n<jz

+  2  / ( n ) (logS4 r
a?<n«Oa?

_2iog2ĵ )+ 2
Ja?<n<Jía:
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Itt

l o g ^ - S l o g ^  +  log2^ -

=  (l0£ ^ r  +  21° g A) -  2 (l0^  +
=  2 log2 A,

s innét

log2^ - -  2 log2 - ^ 2  log2 A, 

továbbá x  < n  < Xx esetén

Xx <  n A2x esetén pedig

X2x0 .< log2 —— ;:C log2 A íg 2 log2 X.
71/

Ezért

azaz
n<A‘2a?

2 log2 X ^ f ( n )  0,.{x) ^  2 log2 X ^  f  (n),
n<fc

(ír*®
2A2? log2 A

n<oc

1 A2e-2Ae-t-l

„ V 1 « , X X-Q0X (x)

n<a:

1 A2e-2A e+l

Ha x-+oo, (27) folytán ezek az x ~ Q ( r i ) - r e  talált korlátok
,  »<*rendre az =

es
q9R  A2? log2 A log2 A

határértékekhez közelednek; ennélfogva x~c f  (n) minden sű-
n < ix

rűsödési helye ezek közé esik. Ez igaz minden 1-nél nagyobb 
A-ra; minthogy A—>1, azaz logA =  /i—>-0 esetén
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21?+! e-he—2ehe+l
log2 A h?

d 2 (t'W) 

*  < ¥

s így egyúttal
Á2?— 2^+ 1  

W log2 Á
ezért x  —> oo esetén

aminek a bevezetésben kimondott (2) aszimptotikus képlet 
evidens következménye.

Szeged, 1930. május 25.
Kalmár László.

UBER DAS PROBLEM 
DER «FACTORISATIO NUMERORUM»..

In der vorliegenden Arbeit wird der asymptotische Verlauf der zahlen­
theoretischen Funktion f(n) untersucht, welche als die Anzahl der Dar­
stellungen von n in der Form

n =  njW2. . .nic (1)
definiert wird, wobei k=0, 1, 2,.. ., ferner nv nv . .., nu beliebige ganze 
Zahlen >1 sind. Dabei bedeutet das Produkt (1) im Falle k= 0 Eins; 
ferner sind zwei Darstellungen (1) auch dann als verschieden zu be­
trachten, wenn sie sich bloss in der Reihenfolge der Faktoren unter­
scheiden. Die zahlcntheoretische Funktion f  in) ist ein multiplikativ­
zahlentheoretisches Analogon der Anzahl der unbeschränkten Partitio­
nen von n.

Es wird für f (n) die asymptotische Formel

/(l) + f(2) +  - + / t( n ) ~ - ”c>(g) 

hergeleitet, wobei q durch p > l , £(p) =  2 definiert ist.
László Kalmár.
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