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296 RIESZ FRIGYES.

vezetésével a StriNer-féle zaroddsi problemékat vizsgélom egy-
részt egyszert és konnyen attekintheté, de azért szigora és behato
modon, masrészt az eddig csak analitikai modszerekkel vizsgalt
kongruens pontrendszerek elméletét helyzetgeometriai alapon
épitem fel.

Ily médon targyalom a negyedrendii elséfaju térgorbére vonat-
koz6 problemdkat a geometriailag természetes egymadsutanban.
De a geometriai targyalds problemé&ja az analitikai targyalasra
valo tekintettel uj, egészen més alakban is félvethets. Az anali-
tikai tirgyalas alapjat ugyanis két korilmény képezi: az egyik,
hogy a gorbe pontjainak sokasdga bizonyos moédon egy hata-
rozot! szédmkontinuumra leképezhets; a masik, hogy ebben a
leképezésben a gorbe és egy tetszés szerinti algebrai feliilet
metszéspontjainak megfelel6 szamok k6zt bizonyos 6sszefiiggés
létezik ; ezeken épul fol a gorbe konfigurdczidinak analitikai
elmélete. Kérdés, vajjon létezik-e a geometriai tételek egy ezzel
egyenlo értékil vagy legaldbb részben egyenlé értéki rendszere ?
és ha igen, szimbolizdlhatok-e e tételek oly alakban, hogy kiilsé
alakjuk és a veliik valé tovabbi operdczio a fontebbi analitikai
tételek alakjaval és a veliikk valo operdczioval, esetleg csak bizo-
nyos korlitok kozt, megegyezzék? Vagyis végre adhato-e geo-
metriai uton a goérbe pontjainak egy a fontebbivel alakjara és
tulajdonségaira legaldbb részben megegyezé analitikai eldalli-
tasa? Ha sikeriilne erre a kérdésre az igenl$ valaszt megtaldl-
nunk, Ggy a geometriai és az analitikai targyalas bizonyos pont-
ban taldlkoznanak, és oly kérdésekre, a melyekre analitikailag
konnyt a felelet, mig a geometriai megoldas latszélag nehéz-
ségekbe iitkozik, ezenttl az analitikai megoldds menetének
geometriai értelmezésével geometriailag is kénnyi volna a
valasz; mert az analitikai operdczio a geometriai operdcziénak
egy a geometriai nyelvre atiiltethet6 szimbolumava véalnék.

Erre a kérdésre jelen munka ugyan még nem adja mega végleges
valaszt, de egyrészt azt a kongruens pontrendszerek elméletével
geometriailag részben elékésziti, masrészt kijel6lni torekszik ama
vizsgalatok jellegét és irdnyat, a melyekkel a kérdésre vdlasz nyer-
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pontja kézés. Haugyanis Ay, A,, ... Agés Ay, Ay, ... Ay, By, By, By
a két csoport és Cg azon pont, mely az A, A,...Aq B; pontokat
Reve-féle csoportta egésziti ki, akkor az el6zé tétel értelmében
az A;Ag és B,Cg hiirok egy hurrendszerhez tartoznak, hasonlokép
egy hinrrendszerhez tartoznak a BgBg és A Cy hiirok. Messe az
[AgA,Ag] sik a gorbét a D pontban, vagy mds szoval legyen D az
A(A,Ag haromszog kisérépontja,* akkor az A,Ag és AgD hiurok
konjugadltak, konjugaltak tehat a B,Cq és AgD htirok is: AgB,CgD
siknégyszog ; ennélfogva az A,Cq és B,;D és igy- a BgBg és B;D
hirok is konjugaltak : a Bg, B;, Bg és D pontok egy sikban fe-
kiisznek és igy D a BgB;Bg haromszognek is kiséré pontja. Tehat :

Ha két Reve-féle csoporlnak 6t pontja kiozés, akkor a kilin-
b6z hdrom-hdrom ponton dt fektetett sikok a C¥-et ugyanazon
negyedik pontban metszik.

A Reye-féle pontesoportnak 7 pontjabol valo meghatarozottsa-
gabol kovetkezik az el6zé tételek megfordithatosdga :

Ha két 8—8 pontbdl llé csoport kiziil az eqyik Reve-féle és
« két csoportnak 6 pontja kizés, mig a mdsik két pdr dsszekotd
hirjai eqy hirrendszerhez tartoznak, vagy a két csoportnak
5 pontja kozis és a mdsik 3—38 ponton difektetetl sikok a gorbét
ugyanazon negyedik pontban metszik, 1gy a mdsodik csoport is
Reve-féle.

Ha két Reve-féle pontcsoport kézul az eqyiknek 6 pontja a md-
stknak 2 pontjdval Reve-féle csoportot alkot, akkor Reve-féle
csoportot alkot a t6bbi 8 pont is. Mert ha A, A,,...Ag és B,
B,,...Bg a két csoport és A,,... Aq, B;, By is Reve-féle csoporl,
akkor az A;A, és B,Bg hurok egy hurrendszerhez tartoznak és
igy Reve-féle a B,,...Bg, A;, Ag csoport is. Hasonléan mutat-
hato ki az analog tétel az 5—3-as csoporlositis esetében. Ha
végre a 4— 4-es csoportositas esetére is kimutathatjuk az analog
tételt, akkor dltaliban kimondhatjuk : Ha két Reve-féle csoportbdl
kivdlaszthalé 8 olyan ponl, a mely Reve-féle csoportol alkot,
akkor ugyanilyen csoportot alkot a fénmaradd 8 pont is.

* A kisérépont egy linedris szerkeszlését 1. PicQuer-nél (Crelle’s J. B. 99.).
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