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A problemat utana Kirper! és Scroute? targyaljak geomet-
riailag, mindketten ugyanazon a harmadrendid sikgorbékre alap-
veto tételbdl indulva ki, hogy ha két haromszég oldalainak met-
széspontjai kozill nyolez egy harmadrendii sikgérbén fekszik, gy
rajta fekszik a kilenczedik is.

Cresscu alapvet6 munkajiban® a K®on és a C{-en oly
koordindta megallapodasokat létesit, mely megdallapoddsok ana-
logidja e gorbék konfiguraczioinak analogidjara minden geometriai
megfontolasndl viligosabban ramutat; masrészt e megallapoda-
sok altal a gorbe pontjai kozotti 6sszefliggések igen egyszert és
konnyen attekinthetd analitikai kifejezést nyervén, ez Osszefiig-
gések elméletének kibévitése most mar gyorsabban és szélesebb
mederben haladhat elére. Cresscu dolgozatival e gorbék elmé-
lete szinte be volna tetdzve; a geometrinak csak a modszer-
tani feladat jut: a mas Gton megismert tételek rendszerét geo-
metriai alapon félépiteni.

A CresscH-féle dolgozatot csakugyan koveti a STEINER-féle té-
telek altalanositasa kétféle iranyban: egyrészt az analog tételek
folallitasa a két kettds ponttal biro negyedrendii sikgorbére és a
C¥®-re*; masrészt két valtakozva ismétlédé projiczialo hurrend-
szer helyett tetszésszerint adott htirrendszerek bevezetése.

A Sreiner-féle problema lényegében azoknak a foltételeknek
keresését kivanja, melyek mellett a pontok egy bizonyos sorozata,
melyekbdl mindegyik az elézének egy adott hurrendszerrel vald
projekezioja, 6nmagaba visszatér. A problema tehat elsésorban a
projiczidldsol: dsszetételének vizsgalatara utal.

Ha a projiczialast mint olyan miveletet tekintjiik, mely a gor-
bét 6nénmagaba képezi be, ugy két projiczidlds 6sszetétele is on-
magaba képezi le a gorbét. A kérdés, mely elsésorban folmeriil
az, vajjon ez a leképezés ismét projiczialis-e? A valasz tagado.

Ha ugyanis két projiczidlas dsszetétele dltalaban pojiczialas

! Ki'pper, Math. Annalen, Bd. 24. S. 1—4. (1883).

* Scroute, Crelle’s J. Bd. 95. S, 105., S. 320. (1883).

? Cuepsch, Crelle’s J. Bd. 63. S. 94. (1864).

* WEevg, Crelle’s J, Bd. 73 ; ScHUR, Math. Annalen, Bd. 20. S. 262. (1882).
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barmelyikében az érinté 6nmagaval konjugalt lévén, egyszersmind
simulé sugdr; a pont tehat inflexios pont. A gorbének eszerint
16 inflexios pontja van, t. . a négy kipos pontquadruplum 16
pontja.

E kupos hurrendszerhez tartozo pontquadruplum kivalé tulaj-
donsdaga, hogy pontjai egy sikban : a poldrtetraéder egy lapjaban
fekiisznek.

Ugyanis M\M,M;M, polartetraéder egyik, pl. M, csticsabol az F2-
sor feliileteihez vont érinté ktipok e feliileteket azon ktpszeletsor
egyedeiben érintik, melyben az [M,, My, M,] sik a feliiletsort
metszi. Az M;-bél a gorbéhez vont érinték négy érintés-pountja a
kupszeletsor négy alappontja, vagyis az [M,, M;, M) siknak a
gorbével valo négy metszéspontja; ezek tehat az M,-en dtmend
kupos hurrendszerhez tartozé pontquadruplum pontjai.

A kupszeletsor kozoés polarharomszoge és igy egyszersmind a
négy alappont altal alkotott négyszog atloharomszoge az MMM,
haromszog. A quadruplum pontjai tehat oly tulajdonséaguak, hogy
barmely kettot Osszekotd egyenes — ideszdamitva az érintét
is — a polartetraeder egyik csticsan megy at. Kénnyen belathat-
juk ezt mds uton is, ha tekintetbe vessziik, hogy valamely pont-
quadruplum projekeczioja harmely kiipos harrendszerbél a konju-
galt pontquadruplum, és hogy a legutobb definialt pontquadrup-
lum 6nénmagihoz konjugalt.

Erdekes tulajdonsaguk az inflexios pontoknak, hogy bdrmely
hdaromnak kiséré pontja ismét inflexios pont. Legyen ugyanis
I, I, I, harom tetszésszerinti inflexios pont. kisérépontjuk B.
Az 1, I,,1I;, B pontok egy sikban fekiidvén, simulopontjaik I, I,
I;, B* is egy sikban fekiisznek, B és B* tehat 6sszeesnek : B pont
inflexios pont.

Az imént megismert tétel ama sikok kontigurdcziojanak
tanulmanyozisara vezet, a melyek mindegyikében négy inflexios
pont fekszik. Ismeriink els6 sorban 16 oly sikot, az inflexios
simulosikokat, melyekben mind a négy inflexios pont éssze-
esik.

Olyan sik, melyben két par pont esik 6ssze, mely tehat két
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egv csuieshoz tartozo érintot tartalmaz, esticsonként a négy érinto-
nek megteleléen 6, dsszesen tehat 24 van.

Oly sik, melyben csak két pont esik egybe, mig a masik ketté
kiilléonboz6, egy érintén és egv ugyanazon cstucshoz tartozo nem
éerinté huron megy at. Az ily sikok széama tehdt estcsonként
6.4=24, osszesen 96.

Benniinket a konfiguraczio szempontjabol inkdbb azok a sikok
érdekelnek, a melyek négy kiillonboz6 inflexios ponton dat fektet-
- heték. Az ilyen sikokat harom osztilyba oszthatjuk.

Az elsé osztdlyba tartoznak azok, a melyekben fekvé négy
inflexios pont koziil ketté a polartetraéder ugyanazon lapjaba
esik. Az 6sszek6t6 hur ekkor dtmenvén az egyik csticson, a masik
két pontot 6sszekoté hurnak is ezen a esicson kell dtmennie: e
két pont is a tetraeder egy lapjaba esik. Minden csucson it

(g):lS ilyen sik fektetheto, koztiik a tetraéder harom oldalsikja.

A polartetraeder négy oldalsikjan kivil tehat 48 ilyen sik
létezik.

A misodik osztalyba soroljuk azon sikokat, a melyeknek mind a
négy pontja a polartetraeder méds-m:s lapjan fekszik. Mivel a fen-
tebb targyalt sikok kozott nincs olyan, melynek hiarom pontja a
polartetraéder harom kiillonb6zo lapjaba esnék, evidens, hogy ha-
rom lapon egy-egy pontot tetszésszerint valaszivan, az ezeken
atfektetett siknak még egy a negyedik lapon fekvé inflexiospon-
fon kell dtmennie. Ilyen sik tehidt 42=64 fektetheto.

Végre a harmadik kategoriaba a polartetraéder négy oldalsikja
tartozik.

A 16 inflexios pont kéziil tehit 6sszesen 116-féleképen lehet
négy kiilonbozét ugy kivialasztani, hogy a kivalasztott négy pont
egy sikban fekiidjék.

Felmeriil mdr most a kérdés, hogy e sikok koziil hanyfélekép
lehet oly négyet kivilasztani, hogy ketté ne menjen at ugyanazon
inflexios ponrton, vagyis hogy h:iny oly tetraéder létezik, melyek-
nek négy oldalsikja egyiitt mind a 16 pontot tartalmazza? E tet-
raederek koziil egyet — a polartetraédert — mar ismeriink.
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